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Selbftlebrende Rechenichul. 479

Progreflio Harmonica.

Progreffio Harmonica, iff eine Funftliche Ubertrefung, b
bieBaien nicht in Gleichhyeit, Diffevent vder Propors, wie
bey vorig sithmetifch oder Seometrifcher Progref, aufs
obeeabficigen ¢ fondern einer andern Funftartig cingefdhiofs
fenen Tropots find. Gibt femen ausnehmenden Griff, die
Qahlen (toie ein Arithmetifch und Geometifher Progrep)
anbers,bann nach gemeinet Berfammlung, in cine Summ
ubringen, fondern lehret: IBie felbig, und twas Demnach
fonft abgebet, fobeelich su finden.

 Beoor it aber ju fu'tbn'net Untveifung [chreiten, iff ju mers
dn: :

Grfli :SBit fich balt bie erfie Sabl eimer Harmonifdyen Progref
gegen hlgritte: Ulfo halt fich die Differenss der -erﬁrn-anb-;mcpun:
jurDiffevents der sroenten und dritten Sahl, und alfo fort. |

Bmeytens : Wann man vielfaltiat die Propors dererfien gegen bie
yseyte, mit der Propors Der joeyten gegen die britte, fo Forme gleidh
puicl, ald wann man abtbeilt die erfie durd) die dritte abl.

Driftend: Wann man vielfaltigt die Propors der jiwenten gegen
bfut:]c,mitberﬂhnpurg Der Dritten gegen die siwente, fo Fommt gleich
fovielalg wann man abiheilt bie dritte davdy die erfie Sabl.

Bievtens : Toann man die Differents der ecff und swepten Jahl vers
fammlet gur Differents der swent und dritten Sabl, fo fomme , ifi die
Proporg auffteigend , aleich fo viel als wann man abyeudye die erfle
von dev dritten, oder niederficigend, die dritte von dec erfien Zahl.

Slinftens : Wann man wielfaltigt bie Propori der erfien,gegen die
dhoeyten, mit der Propors der groenten geaen die dritt,und Fommendes
fernee nitber dritten, fo Famemt Die erfle Sabl,

Cechfiens : Wann man viclfdltigt die Propork der stventen gegen
Dleerfie, it der Propors ber dritten gegen die swepten und Fommens
Ve binmicer mit ber evften, fo Eomme die dritte Sal,

Sie




480 bt -.‘._‘jol;ahn setteling

Siebendens : Wann man einer Havmoni(den Progref, aflaip

flcineft unb grofter 3abl Diffevens, mit dev Hleineften Sapl, vielfal
tigt, fommendes burd) bic Summ fothaner Hleineff und arbffen '
abtBeilt, und su erlangtem Eheiledie Fleinfie 3abl verfammet ,Bf?: |
fommt Medium Proportionale pder die Mittelzahl. ¥

Achtens: MWann man dbiesrwo dufferfie Iablen einer Harmopgi
{dhen Progref verfammiet , Fomuended mit Medium Proportiongs
oder der Mitteljahl vielialtigt, Fomme jloepmal foviel ald o
man bie bepden aufferfien Jablen jufammen vielfaltiot.  Andiy
%rgle_itbm Eigenfdhafiten mepr fir Diefmal in der éﬁfﬁf i g

weigen.

a

SBill¢ bu cine iwadyfend oder anffteigend Harmonifche Progees
ben, fo nimtn Deines@efallens fitv didh,wic fie nicdht jubor belande i,
jtoo Zablen, Dervgefialt, dag bie jweyt etvad grifjer, aber bod) i .

ey odet mehrmal fo grsg al¢ dreeritedtt, und fothane o Sablm,
nd der begehreen Progre

_ greg ecft unbd sivente 3abl, und felbige ;i erfite
cFen befchichet alfo : Die Diffevens ober Wbertretung dev erff md
swepten Jabl nimmabvon der evft oder Fleinflen Sabl, defgleidien
vielfdltige Die erff und gwenteSabl jufammen,und dureh vorerlanglen
Uberfchuf theil ab, twas aus befagter Bielfhltigung crwadifen, fom
mender Lheil iff die dritte Jabl. - Weiter fo wiederfohle nedifen
Bericht - Nimm ab bie Differenss oder Ubertretung der wenten und
erlangten Dritten, von Der stvent oder Fleinfien Sabl, defaleidentitls
faltige fotbane jwent und dritfe 3abl julammen, nd durd) vorey
langten Uberfdyuf theil ab was aus nedjfter Vielfaltigung erwads
fen, fommenter Zheilift die vierdte Zabl,  Ferner: Nimm bor
bich, toieigt, dic dritte nub vierdte 3abl, hanbelt ertheilter Yehre go
m&g,{u Fommt die fiinfite 3abl.  WUad derogeftalt Fanft du alle folgom
deSablen fo viel mirgiid) finden.  TWp aber die E)il?‘crena ober 1l
‘bertretung einig vorhabender Sablen groffer, oder ja fo grof, als for
than Fleiner 3abl iff, derogeftalt, af fie davon nicht Fan abgenomy |
men werden, oder o jum Uber fdyuffe Formme, fo iff unmiiglich diePros
gref weitey 31 exfivecten , und foldyes begiebt fid) allemal, tanndero.
frihabende bepde Sahlen grofte 3afl stvey odex mehrmal fo grof alé
sie teinerift : Dann mit folchen Sablen endigen fich alle aufgleigm_m i
SHarmonifche Progreffen , Brum dann (tvie vor aefage) felbine mit
beraleidyen nicht angufaben , und fwann fie fich eraugen, die Berfaly
rung, weiter anffieigende 3ablen ju finben, umfonf und vergeblid
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| Selbftlebrende Rechenjchul. 481
i< m,abfi, efn abs ober nicherfleigend Harmonifd) Progref

‘adjen, fonimm deineg Gefallens vor did) stvv ablen ,- derogefaft,
Daf die gepte, (ailt gleich wie viel) Eleiner al8 bieerfiff, und fothane
sio0 3abled, find Dev Progref erfi uud groente 3abl, and.felbig g ere
ﬂm‘,f?ﬂ,. befchieBet alfo : Die Diffevents oder Ubertretung der erf und
groepten, verfammle gur evft voer groften 3abl, befigleichen, vielfdltige
Die crff unb jtoepfe ?aﬁlsﬂfu_ mmen , unddurd) vorerlangte Sunim
theil af,unb aus be[agter Biclfaltigung crma_cﬁfen tommenberEheil,
iftbiebegebute bricte 3abl. Wcifer, wiederhole nechfien Beridht:Die
Differents ober Ubertretung bev jwept: und erlangten driflen, verfams
[¢ 3 ero gtoepten oder grdffern 3abl, deggleiden vielfaltige fothane
yiventund dritte abl sufanimen,und durd) porerlangte Suma (heis
leah, wag aug nedh(fer Biclfaltigung ervadfen, Foumender Sheil iff
dievierbte Rabl. Fevner nimm, twie it fire bic) die dritf und erlangfe
uitrnregnbl, banbelt ats vorbefhricbener Lehr gemag, fo Fownme die
fiiafiteBahl, unb dergefialt, Fan mandfe niedvigften Havmonifde
ref unendlidy erfirecken. :
Diele Leren find Hunfilich und gut, body efroad weitlaufitig, drom

einffieindiefen Sachen befdafjtiat, folgendeArt cefonnen, weldye
fiefaderfam fo nach Gefallen, nebf jur Proda ju gebraudyen.

Dasmonifche Peogref Eavslichsu finden, iR ju wiffen
D085 5.5 2 ¢ 5.4 2.2.un0 founendlich f)o!)er anfahend,
quseintejeoen 3abl, alg evfien Progreh Jahl, den erflen
Seud) nach Vielbeit dev "[ablen genommen, die froepte

~Progiefe abl , ‘qus deren hintviedirum Den  jrventen

Drudy, diebrite ProgrefsSahl und fo fort, ein aufiteigends
b3 538550 8, +2. 4L, 2. unendlich, als vor auggenoms
menginenicder teigend HarmonifcheDrogref hevfuirdringt,
Wannaber dieerftund sevte Sahl, Funjtgendp, bePannt :
@o frée Die groepteSabl ubex einefinie, und dic cxjte Brudss
wiftdatunter.  Erlleinte die Jahlen fo viel muglich, Fom:
mender Beuch iff die Propors Der evfien und jwenten Jahl,
Ot Druel erfteecte vorbemeldeer Aet, o meit die Sady evs
foibiet, Da aud) einige Mittel:Sah! der Progee befannt,
fan auch die Progref auf foldh vt getunden twerden, unders
wachfen davaugviel Subtilitaten, deren dev Kun(tibenbde mit
Qutvunderung, unter angervandeen i, wied twabrnelys

mnudatthice su bevihren gu weitlduftig, Mevef folgens

0 Anfanben ; 4%
1, 3t




482 o T3obann saemeling A
1. Sy will tine auffteigend Havmonidye Progred; vim
etfte Sabl 1 und dieproepte 12 fepn foll, o mg;t- q?;‘%h&"?

erfeecten, was fie Jahlen finds? Antw. 1. 12,3, "

Machs alfo: Nach esfier Ant s
Vot 11 mzpteri?al)l.
MNirdir evfie Jabl.-

Sz Diftengvon t et # ML g

E3

Sn L) theile 1L
Antro. Terft. 1L went und 3dritte Jahl.
Sroente At :
3
aug: T eefier Sabl R
B8543 Anttoort: G
i= qug: 15 septe Sablt aud) mitane - |
LR Deven. it
3 ritte Rahl.| ]
2. TMan Hat ¢in aufftigend Hacmonifch Proardf, diee
erfte3ahl 2, unb diegroente 3, o roeit-als muglid) iy
- fivectt; was firr Jablen finds? Antw, 2.3.6, = |
3. SNan 1oill ein aufiteigend Harmonifche Progeeh duen |
erfte 3abl 3, unb die soente 2 fenn foll, fo roeit mighly iy
erfteecfen, oas fue ablen findd ? Antw. 3. 4.6, 12
4. Crfivecke fo meit miglich cin aufftzigend Harmonifl
sProgref, derenerfte 3ahl 4, und die groepte 5 anbetrds |
voas file Sablen findg 2 Antv. 4. §. 63 10. 20 -
5. Cvfivecte fo roeit als muglich cineaufileigend Hasmoy
e Progeef, deven exfle Jabl 5, und die stoepte 6ifts 1
fiir Sahlen finds ¥ Anttv. 5. 6.7L. 10, 15. 30 :
6. Erifrecte fo toeit als mitglich eine auffieigend Harity
fche Progreh, deren exfle Sabl 6, unbd Die jroente7 anbatrdgt:
was fit Sahlen findg 2 Antw. 6,7, 83 10% 144 21.UMd4

11 stoepte Sahl
¥ rfte Sahl,
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7 Gude drey ablen niedérfteigend Haemonifcher Pros
'@" f R --‘ﬁ,ﬁ&am Sabl 6, unb diejrvente 4 antedgig s weldye
i %’aﬁg?- Antroorts 6.4, und 3. |
o Mads alfo nady evfier Aet,
opon 6 etffe 3able o
T S feneie. vilF. 6 ecfe S

“teufte 3ahl mit 4 stoeyte Sabl.

1 8 Gumas theile 24
a@%grﬂ#_4amﬂl}ti und 3 Oritfe Sﬂb[.

Stoente Avk.

3 aiwete Sahl. \ 2 aus € erfte Baht
6 ujie ai)f- 3 I’?Jq ' ; -
& s iaus 4 stoente Fabl [ Anthvort.

¥¥
3 Dritte 3abl. | .

W 5 @ufie 4 Bablen nigberfteigend Jbarmaﬁi.fd);r Progreg,
T beren etfte 0B 12, und Die jroente 6 anbetrdgf, as fie
0 Bablen finds? Antry. 12, 6.4.40D 3, .

o Gib finff Jablen nicderfieigend Harmonifcher Profe
ifde’  onef, Deren etfte Sabl 4, untd die swente 3 iff, twas filr Jabhe
i o finds? Antro. 4. 3. 23,2, 13

b 10 Bib fechs Bablen niederfieigend Harmonifcher Peos
o 9 deven exfte ahl 6o und die groente 30 ift, was fus
ahien finds, Avttv. 60. 30, 20. 1§,12.10, ,

it | ..I“l'-_.' %ﬁ(nbe fieben Sablen niebuﬁeigenbsgatmanifcﬁeﬁbfm
by St Deven evfie Babl 4.20, und bie joepte 2104ft, was fig-
nblen findd ? Antiv, 420. 210. 140. 10§ 84, 70. 60,

(] o Hb © naGind
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32, §ind 8 Sablen niedevfieigend Harmomfdher Progr
finds ? Fntro, 200, 100, 66350, 40,335,285, 25, .

auch mit andern.

i

skan Fan audy ein Harmonifdye Proaref finbden, hmgegu&:m :
apaut bie exf uud lefte Jabl, wie nurgcbad%b cigenen @efaliend nify

and fudet bann nad) Anleitung vorberfibet fiebender Cigenfger
Harmonifder Progre, siifchen den beyden Iablen, dieRittefaf,
anb ferner jroifchen dero exlangten mittel und erften, and) dero iy
tel und lessten, hinwieher eine Mittelabl, und fo fort. Wallengfy
mg nddyft meiner Ur darunter procediren.  Myevck folgeade hyfe |
gaben. :

13.Sudye funff ablen Havmonifdyer Progres, deren g

fie3abl round die lebte 30 ift. - Las firr Sahlen finbss

Anttv. 10.12. 1§, 20. 30,

Machs alfo nach Der 3roepten Yvt: IBeiln 5 Fahlen fuy

follen, fo fee die Briidye nad) borbenanntes vt file die,

und handel al8 folgt: als |
¢ aus 1o erfie[ahl ]

e T —— — . - i e e R ——
=33 L —1 e .- ":T-' —a - —
= e T e mscs -

Th ] | _
3 aus 1; poente Sabl] ¢
é
 § aus x5 dritteJahl | Antwort,

G

o 2aus z;bierbtegabf ;
é . 5 Sy
% aug 3ofiinffte Sah rEes

6o

6o tware die fechite, weil aber nur 5 beathtet
oo Pam ausgelafien werden. -
14.@udhe toifthen 280 und 2520 fitben MittelsRable
Darmonifhes Progref. IBas fiiv Jahlen finds ? Ani,
31§. 360, 420. §04. 630, 840. 1260, bt :
15.Suche 93ablenSHarmonifdyer Progref, deven erfteSahl
@520 und die finffte so4 anbetrdgt. Las firr Sahie finde?

~ YUntw, 2§20,1260, 840. 630, §04. 420, 360, 31 :.-fs‘:ﬁoégr

—e e

e ra—

—— —— ——— = e T A :

=

e




(i

SAS LT SO S — 3
i

i,

b
¢

i

S5l

"

. Gelbflebtende Rechenfibul. 485

——r 1 g Nri

_ wind und (uffia fan man aud) aus jederUritbmetifdyen

ﬂrﬁﬁ if'ﬁ?parmnuircm finden, alfo: Bielfaltige ale ﬁlcn%::

Sthmetien ?"P‘"ﬁ burdy einander Fommenbdes, theile ab dmrey

e benogollfltinten Sablen infouderbeit, Fommende Theile ges

ben eine Haemonifiye Progreg. Ao aber die 3ahlen Urithmeti{dyer
aref geaen einanec thedlbar, (o Iomme gtoar auch nadh aegede:

' ?ﬂ?:br:i:iu Harmonife Progref, aber nicye die Heinfe, wilt dig

e Heinfe baben, fo fiveich von den Sablen, wag in andern bes .
g‘ﬁmm;nmmt durd), unb tasd ubrige biﬂfﬁtﬁge tvie vor, und
toeile temmenibes gelebreer mofjenab, fo crlangft du (in gangen)bdie
Heinefie Hormonifdye Progrep. : :

16, ach aus dee Arichmetifchen Progres;18.15.12.9.6,

* g.tindpasmontfche Drogre. Tas fiivahlen finds? Ane.

19160.34992.43740.58320,87480.174960, O0¢¢ ; 16,
12,15,20.30,60. Die fleinft in ganken Sahlen.

Machs alfo: Bielfd Itige 18.15.12.9 6.und 3.durdyeins
anber,fo Eoriien 524380, ie theile Duvch 18.15,12.9.6.und

3 /dedinbefonders, o Fomme gefest Antw. Selbig abep

ingangen fleinfien Sablen 3u finden, befchichet alfo 2

©eh: 18,75 12 9. 6.4,
E 5251 b

o ~
1§ 90,
! 2

12 ALt 0 '
Sﬂ] g% theile 180, gibt Untroort,
Bl igh

17,08 der Arithmetifchen Progeeh 1. 2.3.4.5.6.7.8.9.

10.mad) eitr Haemonifche Drogeef, was friv3ahlen findes
3628800,1814400,1209600.907200,7 25 760.604800,
§18400.45 3600, 403200, 362880, er: 2520 1260,
840.63?;044%-360.315. 280. 252. Die fleinejiein gans
18.Slhe ot 37730, anfabend, sod(fIahlen Havmonis .
T8 Progeef, unb sroqu die -a.ugrglein[ten, foelch i ganken -
2 i




4354 - TJobann Semeling

gut finden. 30as fiiv Sabien finds ? Antw. 27720, 13365,
9240.693C. § 944.4620. 3960,346%.3080. 2772, 252,
2310. 2o auch mitandeen. 75

@(eidhfalls Fan man aus jeder Harmonifdien Hintoieber eingpy
- per Unitat anfabend Urithmetifde Progrep nden, alfo : Theiledis
vifte 3abl ber Harmonifden Progref , erfilich burdy fich (el
gma@ audy durdy andeve Zablen ber Progref, jeder in[onderi,
gi m%eutm, fommende Theile geben alletveg ein Urithmergy
- Progees. : '

19, Yus des Harmonifdyen Progref;, 60.30, 20.15,12.10, |
mad) ¢in Arithmetifc Drogref, und sroar dieallerieinfy,

toeld in gangen Sablengu finden, TBas fil Sahlenfinds? |
ANt 1.2.3.4.5.6, |

60]' 1] ok )
130 2 L "

20! 3!

JIm 1 [ theile 60 37 2Antivost.

e
10} (6
20, TMad) aus der Harmonifchen Progeeh, 2§20, 1260,
840. 630. §04. 420. 360.315.280. 2§ 2. ¢in rithmeffie
Progref,und sroar bie allecFleinfte, roelch in gansenhin

jufinden, masfirJablenfindss Antro. 1.2.3. 4.5:67
8. 5.10,  Alfo audy mit andern.

Folgen sur Ubung mehr Aufgaben, dem Kunfilicbinba
auteiteses Anleitung. |

21. Sudhe i'edjﬁ Jahlen auﬂtéigmb @atmohifcbér P

reg) bttﬂl-ﬂ'ﬂﬁ%ﬁ[}[ 30 anbetrdgt: IWas file 0
mds ? Antw. 30.36.45. 60; 90; 180. &g Ednten M

Fleinere und grdffere gagtm fevm. |

%
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— ' > Ropivitnps :
Ot £ ows 30 erfle. ] Yo
4 aus 36 phoente.

P b
4 oud 45 Dritte. '
_ ¥Ba Lanewort,

3 qus 60 dicrdse,

¥ |
} aus 93; fiinffte.

' ¥, MIIZ

bl 180 fechfte. X . i

2, Gebet fieben ablen Harmonifher Progref aufileis

gend, davon Dicerite Sahl 24 anbetrdgt , 1was fur Sahln

inds s 2ntro, 24 exft, 28 stoent, 333 Oritte, 42, viesds, §6

E'mffi; 34 fechft und 168 fiebend. B

23. @udyet fechs3ahlen niederfteigend Hiarmonifcher Pros

quef Diren etfte Fabl 18011t toeldpe Sablen finds? Antw, .

. 1gotrft, 9o3tent, 6o Dritte, 45 viedt, 36 funfye, und 3o

f |

Mmam alfo : Kch feh autch; wans man nue in dicderfrels
geden Harmonifchen Progreffen, 2, 5,5/ & 2- 2¢. aus der
tiftn Babt wimme,Dag Dann foldh Degehren ju finden, als:

Gth: 153 exfte b1, ] '
-_.--:3'{?9%‘9”)?3' vy ks e -f:,'-.'. ;
i6odritte.  pUnfroort,”
SOU g pieedts
| hasfinfe
. 3o fedfte ) AR b

24. Gebet nieun Sablen niederfieigend HarmonifdeePros
ouefi durenerfte Sahl 2520, mas fuc Sahlen findg § Antr.
25201260 pwint, 840 dritt, 630 viedt, so4 funfte,
g20fhfle, 360 fiebend, 315 2cht, umd 280 weunbie.
25, &in votiehimee, Mathematicus. vetftiebt, Hinterldgt

2205 thimd einSeftament, drinfechs Veeobmen s Srben
effament gig, f’ Derfobsien § i

¥
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gefefit und verordnet : DA fie fothane Verlaffniepay
nady niederfieigend Havmonifcher Progeeh miteinagy
follen theilen, devogeftalt : Daf dee ndchfte Erbeytoeymy
fo viel alg nadbftfolgender foll haben. Frag: IBie biel iy
jeder Dero Eeben inbefonders demnady bavon Qebiibfon)
Antr. goo thE A, 450 thl B 300 thi €, 225 thify

18othi & und 150thlF. pohi

Mt nady Anleitung m%djft ciﬁﬁrig” ufgabe leicht o
erechnen. . |
Dad ey alfofiie difmal geMag von den Progreffen, mehrer Kk
griffbiervon bat ber Kunfibegieriger angmeiner neuebeffit A
metifdy Poetifchund Hiflorifdyen €rquickfund, nnd andern meisy
Werden u erfehen.  E¢ Foanen aber die hiehergehirig Yujgbn
Offtecs mebr al8 eine Beantwortung leiden, weldhes jur Naif
tuelben toellen, £ ) Y |

Regula De Tri Converfa, five,
_  Inyverfa. i A

Berehrter Lebrias von Dreyen.

Qerkehreter Lehrfos von Drepen lehret, audh alé bov
bergehend : fBie man duch drep befannt gegebene Bnhlen
Dievierdte als unbePannte Sahl fuchenund findenfoll,

Berkebreer Lebrfag von Dreyen wird diefer genanne: Weil afe 1
brunter geborig Aufgaben,nach vorig gemeinen ¥ehefates vonrey
en juftebender Art und Eiqenfdaffe, nidyt der gefiract fur fich g *
ben; fonbdern einer verfebreen ober miderfintiigen Folae, (Proput)
%%gtdjbg,t Dder Ebenmeffe find sugethan ober nnmmuﬂ?n,ltmqﬂ 5
walt: Daf 'mﬁn’hgpu‘; 10 fonft bi¢ Natur:gemdffe, fonflridhy
Zntwort folt Fominen , anders dana nady vorbejdyricenem M
bes gemcinen 2ehrfag von Drepen muf verfabren.  Demnddft it
untet biefig veefehreen Behrfag von Drepen gehrige Aufgabenay
belanaenD, werben (elbige durdy veriinfitiae Toblertegung dedjerl
get, fo man beredhnen nb:‘:sutﬁnfwbrngi[tbaﬁg;; wapraensimi
unb crfaunt. - Desgemeinen Lehrfat b Drepen auged :mc:fl;!r;
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